Priprava na 2. Skolsku ulohu

1. RieSte v R rovnice s nezndmou x a parametrom m
a) x*+4x-10+m=0 b) x?—2(m+4)x+m? +6m=0
c) X2 —x—mx+1=0 d) m¥* —2mx—-3=0

2. Urcte parameter m, tak aby kvadraticka rovnica mala prave jedno rieSenie
a) x% +3mx+1+2m? =0 /m=+2/ b) mx* —8x+m=0  /m=+4; pre m=0 nie je KR/
¢ (M?—1? +2mx+1=0  /meR-{£1}) d) x2—mx+5=m-2x /m=t4/

3. Nacdrtnite graf funkcie, urcte D(f), H(f)
fiy=(x+3) -2 foy=(x-2)°+1 fory=—(x+1)" f4:y=‘(x—1)_3—2‘
f5:y=—1+; ffs:y:)(a#jx)5 fooy=vx*-x? fzg:yz(\/;)‘s-(l—x‘l)3

(x+3)° X2

4. Zjednoduste vyrazy

) [az-\/aj3, a. a-Ja _1: b) \/U'\/W'UZ'\/W: 9 x>\ xy /x-\/;:
\} a®-%a) a’ u-v 4 vy Vyy

1 1 1 Vx - \/y _ Vx+ \/y
Q) bE—(ab)5+a5—a ca+h ) m‘°'5+1+1—m‘°'5_ f) Jx o
: . mo 1 m 1 - -y
a2 b2 (ab)? -
Jy Jx
5. Vyuzitim vlastnosti vhodnej mocninovej funkcie usporiadate Cisla podla velkosti od najmenSieho po
najvadiie a) (1,5)% (0,25)% 3% (-0,2)°; -1
b) 3% (1,7)% (:3,1)";47;87;(03)
6. Rieste vR
a) v2x-1=3 K={5} b) Vx+5=-1 K=
c) VA—X=X+2 K={1} d) V2x—-5=+1-X K=
e) V12—x=X K={3} f) VXx—-2=x-4 K={6}
g) v7I—-x=1-X K={-2} h) 2Vx+5=x+2 K={4}

i) Vv25—x% =x+1 K={3} i) V5x+x% =2-2x K={1/3}
k) V2x2 —1=x+2 K={-1;5} 1) v10+x—x?=x-1 K={3}



7. RiestevR

a) J7-2Jx+3 =418-13/x+3 K={-2} b) Vx+2++/3-x=3 K={-1; 2}
) V2x—1++5-x=+/x+4 K={0,55} d) Jx+7=2+13-x K={9}

e) Vx+36=18—+/x K={64} f) V2x+6 —x+1=2 K={-1; 15}
g) VIX? +4/6x+2 =3x+2 K={+1/3} h) Vx+9=1-x+2 K=

i) V3—x—4/x+2=1—x K={-0,2; -1} j) VX +1++/4x+13=~/3x+12 K={-1}

8. Urcte hodnotu aeR a naértnite funkciu f :x® +3x? —ax—12, ak f(~1)=-6.
9. Nacrtnite graf funkcie, urcte vietky hodnoty x, pre ktoré plati f(x)>0.

fLoy=10x+3x*> —x®>  f,:y=x"-5x*+4 fory=x*—6x°+9x> f,:y=x%-6x*+9x

10. Nacrtnite graf funkcie, urcte D(f), H(f) a priesecniky grafu funkcie so suradnicovymi osami

- _X+3 f _2X+3 .- _ X+3 ;e _3x+1

Y= 277 x-1 Y s T x

;o _2x-1 ;e _2-X fooye X+3 f _y_3x+5

s YT Tx oY= 2 YT 877 1-2x
X+ 2

fory=|—— fory=14|——

9-Y x 10-Y 13

11. Urcte predpis linearnej lomenej funkcie, ktora prechadza bodom
a) A=[1; -2] ama D(f) = R—{2}; H(f) = R-{1} b) B=[-2; 4] a ma D(f) = R—{-4}; H(f) = R—{-3}

c) C=[4;-1] ama D(f) = R—{3}; H(f) = R—{1}

4. uloha .... vysledky

1 3 1
a) a’ b) u2-v® o xt-y4t d)1-Ja e 4/m f 2
1-m X—Yy
11. dloha ... vysledky
X+1 —3x+2 X—5
a) y X—2 ) y X+4 2 y X—3



RieSené ulohy

1. RieSte vRrovnicu mx® + mx+9=4x% —4x s parametrom m
Riesenie:

Rovnicu prevedieme do zakladného tvaru, ur¢ime koeficienty A, B, C.

mx? + mx+ 9 =4x? — 4x
mx? —4x% + mx+4x+9=0
(m—4)x* +(M+4)x+9=0

A=m-4 B=m+4 C=9
I. Ak koeficient A=0, teda v naSom pripade m=4, rovnica nie je kvadratickd, ale linearna

AX? + 4x +9=4x? — 4x

8x=9
9
X=—
8

II. Ak koeficient A#0, teda v naSom pripade m#4, rovnica je kvadratickd, uréime diskriminant D.

D=B? —4AC=(m+4) —4(m-4P=m? +8m+16—36m +144=m? —28m +160=(m—20)m —8)

a) Ak D=0, KR ma 1rieSenie X=——
2A
D=(m-20)(m-8)=0
m=20 v m=8

—(m+4)=—(20+4):—24=_3

Ak m=20, tak x= e
2(m-4) 2(20-4) 32 4

—(m+4)_—(8+4)_—12__§

Ak m=8, tak x= = =
2(m—-4) 2(8-4) 8 2

b) Ak D <0, KR nema riesenie

D=(m-20)(m-8)<0
m e (8; 20)

~B+/D

c) Ak D>0, KR ma 2 realne korene X; 9 = o

D=(mMm-20)(m-8)>0
m e (—o0; 8) L (20; 0) — {4}

3 —(m+4)i,/im—8im—20i

12 = 2(m-4)




2.RieStevR: X—+X+1=5
Riesenie:
Uréime podmienky — vyraz pod odmocninou musi byt nezaporny: Pod.: x+1>0=>x>-1

Rovnicu upravime natvar X—5=+/X+1 ... ak chceme ziskat rovnicu bez odmocniny, tak celt

rovnicu umocnhime, ale to méZzeme urobit iba za podmienky, Zze vyraz x—5>0=x>5

x-5=+x+1 /()

(x—5)* =x+1
x> —10x +25=x+1
x? —11x+24=0
(x-8)(x—-3)=0
X, =8 X, =3 ...nevyhowvje podm.

Vzhladom na podmienky je korenom rovnice iba ¢islox=8. K={8}

3.RieStevR: 2vVx—-1—-+/x+4=1
RieSenie:
Uréime podmienky - vyrazy pod odmocninou musi byt nezaporné

Pod.: X—1>0 A X+4>21 = x=21 A x=>24 = x=>1

Rovnicu upravime na tvar 2Ux—1=1+x+4 , teraz su na oboch stranach nezaporné vyrazy a celu
rovnicu mézeme umocnit.

2Jx-1=1+x+4 ()
4(x-1)=(1+Vx+4f
4X—4=1+2VX+4+x+4

3X-9=24/x+4 I( )2 \ Podmienka pre umocnenie
(3x—9)* = 4(x+4) 3x-920

9x? —54x +81=4x +16 X23
9x? —58+65=0
D=58"-4.9.65=1024
 58+32
218

X, =5 X, =1—93 ...nevyhowje podm.

Vzhladom na podmienky je korefiom rovnice iba ¢islox=5. K={5}



, urcte D(f), H(f) a priesecniky grafu funkcie so surad. osami.

4. Nacrtnite graf funkcie f:y= D2
X+ 2

Riesenie:

3X+ 2 . . S .
Uréime podmienky, za ktorych ma vyraz zmysel. Vyraz v menovateli musi byt nenulovy, teda

X+2#0 = x=-2, odtial D(f) = R—{-2}.

, 3X+2 ,
Vyraz upravime na tvar y=yY, +

X—Xg
3x+2_3x+6-6+2 3x+6 -6+2 3x+2) -4 , -4
X+2 X+2 Cx4+2 X+2 X+2 X+2 X+2

H(f) = R—{3}, grafom funkcie bude hyperbola so stredom v bode [-2; 3] a vetvami v 2. a 4. kvadrante.

Priese¢niky grafu funkcie so suradnicovymi osami.

3-:0+2 2
P,=[0; ?]; teda x=0; y dopocitame z predpisu funkcie. y= 0 +2 =§:1, P,=[0; 1]
+

_3x+2
X+2

-2
P.=[?; 0]; teda y=0; x dopocitame z predpisu funkcie. 0 & 3X+2=0 < x= ? , P.=[-2/3; 0]




